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Predikatovy pocet

1.2.4.Definice: Necht M je mnoZina.

Rekneme, Ze a (x) je predikat s volnou proménnou x na mnoZin& M, jestlize plati:

dosadime-li za x v a (x) libovolny prvek ¢ mnoziny M, potom o (c) je vyrok (at' jiz pravdivy nebo

nepravdivy).

Pozndmka. Nékdy se misto terminu ,predikat s volnou proménnou“pouzivd termin ,vyrokova forma“ nebo

“ X

spodminka s volnou proménnou* &i ,, unarni predikat”.

ZNACENI. Predikaty budeme znagit také malymi pismeny malé fecké abecedy a, B,y, .. s vyznagenim proménné

nebo proménnych.

Je-li a (x) predikat s volnou proménnou na mnoziné M; symbolem {X; xeM /\Q’(X)} ozna¢ime mnozinu vSech

prvkll x z M, pro které je a (x) pravdivé.

Uvazujeme-li mnozinu {X; xeM /\Ot(X)}, zajima nas, kdy je tato mnozina prazdnd, neprazdna, kdy je totozna

s M. Tyto skutecnosti Ize vyjadfit kvantifikatory:

Jestlize {X; XeM A a(X)}zM, potom tuto skutegnost zapiseme V (a(X)) a ¢teme ,pro viechna x z mnoziny
xeM

M je a (x) pravdivé." Symbol V je obecny (nebo univerzalni nebo velky) kvantifikator.

Jestlize {X;X eM /\OC(X)} # 0, potom tuto skuteénost zapiseme I (a(X)) a &teme ,existuje (alespon
xeM

jedno) x z mnoZiny M takové, Ze je a (x) pravdivé“ nebo ,pro nékteré x z mnoz. M je a (x) (pravdivé“) . Symbol 3

je existenéni (nebo maly) kvantifikator.

1.2.5 Definice: Indukci podle slozitosti definujeme formule predikatového poétu:

(i) Kazdy predikat je formule predikatového poctu.
(i) Jsou-li o a B formule predikdtového poctu, potom — o, o v B, a A B, oo = B aa < B jsou
rovnéz formule predikatového poctu.

(i) Je-li o formule predikatového poétu a x proménna, potom Y ¢ a J¢ jsou rovnéz formule
X X

predikatového poctu.
(iii) VSechny formule predikatového poctu vznikaji koneénym pocétem aplikaci pravidel (i), (i) a

(iii).
Poznamka. uvazujeme-li formuli ¢ (resp.®) predikatového poétu takovou, Ze @ = V o (resp. formuli
xeM

¢= 3 a), kde o je formule predikatového poctu, potom fekneme, Ze proménna x je ve formuli ¢ (resp.®)
xeM

vazana. Vyskytuje-li se proménna ve formuli predikatového poétu a neni vazana kvantifikatorem, potom se

nazyva volna proménnd v této formuli.
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1.2.6 Definice: Tautologie (predikatového poétu) je kazda formule predikatového poctu, ktera je vzdy pravdiva.

1.2.7 Véta (o tautologiich predikatového poctu):

Necht a (x) je predikatova formule na mnoziné M.

Potom formule

0] V (@)= 3 = (aX),
xeM xeM
(i) d (aeX) - V = (a(X),
xeM xeM
(iii) V (@) = 3 (o),
xeM xeM
(iv) d -(aX) e = V (a(X)
xeM xeM

jsou formule predikatového poctu.

Poznamka. Ve formulich predikatového poctu zalezi na poradi kvantifikator(.



